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1. (7p) Arătați că, pentru orice n  număr natural nenul, numărul  
12 12 2 1

nn      se divide cu 9. 

 

2. (7p) Se consideră progresia aritmetică  
1n n

a


 și progresia geometrică  
1n n

b


, formate din numere reale 

pozitive. Dacă 1 1a b  și 2 2a b , demonstrați că n na b , pentru orice n  număr natural nenul. 

 

3. (7p) Determinați numerele naturale a  și b , cu proprietatea 
2

a b
ab

 
 

 
, unde  x  reprezintă partea 

întreagă a numărului real x . 

 

4. Se notează cu 1O  și 2O  mijloacele diagonalelor [ ]AC , respectiv [ ]BD  ale patrulaterului ABCD . 

 a) (4p) Arătați că  1 2

1

2
O O AD BC  . 

 b) (3p) Dacă 1 23AD CB O O  , demonstrați că ABCD este paralelogram. 

 

 

Notă: Toate subiectele sunt obligatorii. 

 Timp efectiv de lucru: 3 ore. 


